Ejercicios de Analisis Matematico
Numeros, desigualdades y funciones elementales

1. Seax = y. Entoncesx? = xy, y por tantox? — 2 = xy — y2, o lo que es igual,
(x +y)(x —y) = y(x — ), es decirx + y = y. De aqui se sigue, por ser= y, que2y = y.
Haciendoy = 1 concluimos que& = 1. ¢ Dénde esta el error?

2. Comprueba qu(a(x +1) — %(Zx + 1))2 = (x — %(Zx + 1))2. Por tanto, extrayendo raices
cuadradas, se deduce que+ 1) — %(2)( +1)=x-— %(Zx + 1), esto esc + 1 = x y, por tanto,
1 = 0. ¢D6nde esta el error?

3. La desigualda@}LT > 1 esequivalentea + 1 = x — 1, 0lo que esiguall = —1. Como
 —
1 = —1 cierto, se sigue que la desigualdad anterior es valida pai@riimero reak # 1.

Tomando, en particulax, = —1 obtenemod =
error?

— T > 1. Esto es0) > 1. ¢Dbénde esté el

4. Calcula para qué valores des R se verifican las desigualdades siguientes.

1 1
a) x2—5x+9>x, b) —+1—>0, c) x*(x—2)(x+3)?<0.
X —x

5. Calcula para qué valores dese verifican las siguientes desigualdades.
a)x+5<|x=1,b)x—=1x+2[=3,¢)|x>—x|>1,d)|x —y+z|=|x|—|z — y|

6. Prueba que el cuadrado es el rectdngulo de maxima areampaeximetro dado y de minimo
perimetro para un area dada.

7. Calcula el dominio natural de definicién de la funciffx) = ./—senx + v 16 — x2.
8. Seaf(x)=x2—-2xYy g(x)=2x+1. Calculalos valores de paralos qué f og)(x)=(go f)(x).

—

9. a) Dadax R prueba que hay un Unie&ER tal que

= X.

_ € +e’
b) Dadox = 1, prueba que hay un Gnieco> 0 tal que =X

Sugerencia. Lo que tienes que hacer es caleulza sustitucién e=u te permitira calculan.

10. Explica el significado de la implicacién |6gicd:— B.

Lecturas obligatorias. De mi libro “Célculo diferencial e integral de funciones deawariable”, que

puedes descargar de mi pagina Web www.ugr.es/local/gpkr&eccion 1.1.1 del Capitulo 1, titulada
Axiomas, definiciones, teoremas, lemas, corolanodel Capitulo 2 la seccién sin numerar titulada
“Observaciones sobre el concepto general de funcion y ehfdismo que usamos para definir funcio-

nes..

Lecturas optativas.Las notas historicas al final del Capitulo 1 te resultaréerésantes. En ellas se
habla de la razén 4urea, de la relacion entre nimeros y mddidsagnitudes y de cdmo los pitagoé-
ricos hicieron un descubrimiento de extraordinaria imgruoeta en la cultura europea. Los detalles de
esta apasionante historia los encontraras en la seccid@eb@apitulo 5 “Evolucién del concepto de
numero”.

Si tienes tiempo y ganas, lee también las secciones 2.3y @&BCapitulo 2 “Evolucion del con-
cepto de funcién”y “El desarrollo del dlgebra y la invencé@los logaritmos”.
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